1. 試定義下列名詞: (9 points)

i. (-體((-field)

ii. 二事件A, B之相互獨立

iii. 累積分佈函數 (cdf)

2. 設 ( = {1,2,3,4,5,6}, 試求一包含{1,2}及{3}之最小的(-體 (5 points)

3. 在梭哈遊戲中, 若發出了三張牌均為K, 則此時會拿到四條的機率為何? (此時四條指所拿五張牌中有四張是相同大小地, i.e. KKKK) (8 points)

4. 投一公正骰子二次, 

i. 樣本空間為何? (2 points)

ii. 令A表兩次投擲出現相同點數, B表兩次投擲點數和介於7與10之間, C表兩次投擲點數和為2, 7, 8. 則A,B,C 是否為相互獨立事件 (8 points)

5. 設 X 為一隨機變數其pdf 為f(x) = 1, 0 < x < 1, 令Y = - (-1 log (1-X), 其中  ( > 0 為一常數, 試求Y之pdf 和cdf (10 points)

6. 設 f(x) = 1/(((1 + x2)), -( < x < (, 試證此f(x)為一pdf. 若X~f(x), 則X之期值是否存在? (10 points)

7. 設隨機變數 X 之pdf 為 f(x) = (exp(-(x), x > 0, 求X之動差母函數, M(t) = E(exp(tX)), 並利用M(t) 來求E(X) 及 Var(X). (10 points)

8. 是否存在二隨機變數X, Y, 滿足X = 1 – Y, 且 X 和Y為分佈相同. (8 points)

9. 設隨機變數 X 之pdf 為 f(x) = 1/2, -1 < x < 1, 試決定Y = X2 之pdf 及cdf. (10 points)

10. 設X之拉普拉斯轉換 (Laplace transform) 是

((s) = E(exp(-sX)) = (p exp(-s) + 1-p)n,

其中p 為一常數且0 < p < 1, 試求E(X) 及Var(X). (10 points)

11. 設隨機變數X之分佈函數F為連續, 試證Y=F(X)有U(0,1)分佈, i.e. P(Y ( y) = y, 0 < y < 1, or fY(y) = 1, 0 < y < 1. (10 points)

